OUI NE PEUVENT OBTENIR QUE DEUX VALEURS, ETC. 103 dos indices a, $ formerait à lui seul un cercle. En effet, la substitution ( ' ) renfermerait alors les deux substitutions identiques/ ^ ),
^                                                                                                                             y.
/ (3 \      .
(^ j qui, on vertu de la transposition (a, (3) opérée sur A,, se trouveraient converties en une seule substitution circulaire, savoir
•'a    (3 N , (3    a ,
on aura donc toujours, ou h = g -+-1, ou h = g — i.
Par suite do la proposition qu'on vient d'établir, h sera nécessairement un nombre pair si g est un nombre impair, et réciproquement. Cola posé, partageons en deux classes toutes les substitutions qui ont pour termes doux permutations prises dans la suite
AU    A2,    A3,    ...,   A.-,
do manière à renfermer dans l'une des classes toutes les substitutions qui correspondent à un nombre pair de cercles et, dans l'autre classe, toutes les substitutions qui correspondent à un nombre impair do cordes. Enfin, supposons que la première des deux classes soit celle (fui ronionno los substitutions identiques
(** '
.. A, /      V A2
La substitution (  ' l   ) sera de première classe si m et g sont deux
\ A.ç /
nombres pairs ou deux nombres impairs ou, ce qui revient au même, si m — g osl un nombre pair; la même substitution sera de seconde classe dans lo cas contraire. Il suit de celle définition et du théorème démontré ci-dessus que, si l'on effectue sur le second terme d'une substitution do- première classe plusieurs transpositions successives, les nouvelles substitutions obtenues par ce moyen seront alternativement de seconde et de première classe; de sorte qu'on obtiendra toujours une substitu-